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Exercices — Semaine 14

Exercice 1.
Soit K un corps, et soit K C M = K(a) et K C N = K () des extensions galoisiennes de K.

1. Démontrez que K C L = K(a, 3) est aussi galoisienne.

Supposons & partir de maintenant que M N N = K en tant que sous-corps de L.

2. Démontrez que Gal(L/K) — Gal(M/K) x Gal(N/K) qui est la restriction sur chaque com-
posante est un isomorphisme.

Exercice 2 (Correspondance de Galois).

Calculez les groupes de Galois Gal(FE/Q) puis exprimez tous les sous-corps intermédiaires avec leur
sous-groupe correspondant ainsi que des éléments primitifs* et polyndéme minimaux pour ceux-ci
des extensions Galoisiennes F de Q donnés par

1. le corps de décomposition de 22 — 2 dans C,
2. le corps de décomposition de z* — 2 dans C.

Utilisez ce que vous savez déja grace aux exercices de la série 12.

*C’est a dire des générateurs sur Q de ces extensions intermédiaires.



