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Examenblan mardi 12Nov à 10h

Exercices corrigés
Séance de soutiendemainsoir

Prof bi 81 1 l l fi flx1 limflx f l

Proposition propriétés algébriques des limites

Si ftp.flx aetxliy.glxl b a b E R

Alon V β ER ftp.loflxltpglx ra pb

xhkaflxl.gl a b

Si b 0 alors him JÊ

sedéduit directement des propriétés algébriques des limites de suite

Exemple fin 3
2 5 3 ligxp S 3 2 5 17

Limites infinies et à l'infini

1 On écrit ftp.flx os on a ssi pour toute suite xn telle que
n EDYXᵗ HEIN et limesxn on a lips f xn tes on es

2 On écrit limesfix l'on os on f ssi pourtoutesuite xn telle que
n ED n EN etftp.xn tas on a lipoflxn l on os ou a

3 Définition analogue pour limosf x



f
Thm des gendarmes pour les fonctions

Soit f g h D IR et EIR tg il
existerâtésuite xn telleque

n EDYX n EN et Liman Supposonsque

i 75 0 t.qtxEDt.gov x xtkSonaflxlkglxlkhlx
ii y f41 ftp.hlx lEIR

Alors ftp.glxl l

Remarque on peutdonner unThm analogue pour l on pour os

Parexemple si os et 1ER il faut remplacer l'hypothèse i par
MSO Vx ED et x M on a f x Fylxlkhlxl

Preuve Soit xn unesuite Vq xnf012
UnEIN et Lima n

Comme GimsXn il existe NEIN n N 0 7 S
donc Vu N on a don par til flan kg xn h xn

µ 4m004ᵗʰ
Don par le Thu des gendarmes pour les suites plimag xn l
Donc ftp.glx l

Exemples

1 Étudions bips TÉTÉ on a 1 CD f1

Panx O ff1 Fix FH x

4Fx Ffx
Pan 0 on a Kx Kx 2 1 KFF1 I

Donc
pour 0 on a f x 21

y g x

on a flxl k h x



On a times911 2 Lip
et 1,4

Dons
par le

Thon des gendarmes pour
les fonctions on a lipsflat

n Autres limites à connaître limo 1 1

lim 1 x e exp i

Tué à ping11th e

Croissances comparées en os

On a α β ER tels que Oroep et Va b EIR telsque 1rad

1 x ̅ log x β a b

où f x glx signifie que finis 0

se lit f estasymptotiquement négligeable devantg en os

Em ftp I Ocarx exe

line log lis 100191 0 can log x A

Définition équivalente de la limite avec E et S
Soit f D R DCR D et EIR tq xn satisfaisant ÉTÉ

Prop f admet une limite l EIR quand tendvers ssi

es 0 7550 xED

0 1 4 1811 11EE
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5 6 Fonctions continues

Def Soit f D R Xo ED t
q 7530 o S Xo S CD

On dit que f estcontinue en xo ssi liz f x f x
Le

xo to 7

f estcontinueen xo ftp.flxl flxol Xo D donc f discontinueeux
fest

discontinueenXo la questiondela
continuiténeseposepas

Def une fonction élémentaire estune fonction f D'f IR qui estconstruite
à partir des fonctions polynômes racines n ièmes exponentielle logarithme

sinus cosinus et de leurs fonctions réciproques et d'unnombre fini d'opérations
t

Ipéduittaffinompositio

Thm Les fonctions élémentaires sont tantes continues sur leurdomaine de définition

Exemple fini sa x ca o 1

ftp.explcallog Hx1l exp callogMo11 e

f x
5 D f1 IR1404

f est continue en Xo x ED f et limofix 1

Dans la fonction g R IR
sin si o estcontinue entout ER

six 0



Def prolongementpar
continuité Soit f R Xo a b D ab Yx

Si ling flx l ER alors
g a b IR

f41 six to

l si Xo

est appelé le prolongementpar continuitéde f en xo etgest
continue en

fin0411


