
Intervallesde IR ensemble des réels comprisentredeuxbornes Soienten Tb

Ja b EIR at x Eb

a b E IR a x Eb

a b ER at x Eb
os a EIR ta

b a EIR b

Remarque Ja a et a a la

Definition A CIR estappelé ouvert si

EA 7e 0 tel que E CA
A CIR est appelé fermé si IRIA estouvert

Exemple A 0 IL est ouvert ffff pf R

Preuve soit EA
si on prend car E El JE c 0,1

si on prend car E tel73 c 0,11

Autresexemples ouverts IR v30 10E IR

fermés IR 104 434 U 0,2 f26109
aussi

Infos séancesdusoirsur lemoodle

Remarque IR et sontles seuls ensembles ouverts et fermés à lafois

Question A KE IN ouvert ou fermé

EA te 0 E A
done A n'est pas ouvert



p
OEIRIA mais te 0 E E IRIA

car 7KEIN E et dans E E

dans IRIA n'estpas ouvert donc A n'estpas fermé
Ainsi A est niouvert ni fermé

1 3 Valeur absolue

Def la fonction valeur absolue 1 est définiepar

1 1 IR Rt Yn

1 1 f 9 11

Par exemple 1 31 1 3 3

Quelques propriétés y EIR on a

0 1 1 0

1 1 1 1

lx.gl 1 1 lyfyggygjqqgggggg

n
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Résolution d'inéquations à maîtriser

Décrire A C IR 1 1 1 et II II à l'aided'intervalles

Il
y

Il

y
Il
y

1
Sp

I Si 1 alors 0 donc A



I Si le KO alors 71 donc A

I Si Okx 1 alors 71 dans A

E Si 1 alors TO donc EA

En onclusion
A os 1 v31

IRI 1,1



Chapitre 2 Nombres Complexes

Pl 1 n'a pas de
solution réelle

On peutdéfinir comme IR IR muni des opérations et suivantes

a b c d arc b d

la b c d ac bd ad b c

Représentation cartésienne

On a a 0 b o a b 0

a 0 b 0 a b O

Ceci nous permet d'identifier 0 E C avec ER donc IRC

Notation i 0 1 appelé unité imaginaire

il 0,1 0,11 1 0

Pourtout 2 Ca b on peutécrire 2 a 1 b i a ib
C'est ce qu'on appelle la représentation cartésiennede Z

On retrouve les règles de calcul définies plus haut
Pour Z at ib et Zz et id on a avec a b c d E IR

Z 22 at c i b d

Z Zz a ib et id a c bd i bc ta d



2 1 Définitions additionnelles

Soit 2 a ils a b E IR
le conjugué de z et E a ils

Propriétés V2 Z E on a Z Zz ET E
Z Zz ET 22

Partie réelle Re z a 2 2E E IR

9m z b 2

2
ER

Module 171 NEE Fibla ib a

On a Z 221 17,1 1221
IEI 171
Z 221 K z 12,1

à vérifier

Inversed'un nombrecomplexe Soit z E O Z 0

On a Z E 1712 2 Ep 1

Donc ÉEEÏTÉ
Remarque IE Éta

Kiki EEE.fi IFE



2 2 Plan complexe IR axe imaginaire

Ï
2 a tib

a IR axe réel
i

E a ib

2 3 Exponentielle complexe

On définit l'exponentielle complexe pour 2 a ils a BER par

et et cos b isin b

En particulier pour TEIR on a

Formuled'Euler e cal isinl

Remarque le l cas e sin e 1

Propriétés E É vérifier

Pour Z Z E et et et admis

On endéduitque E e pour n E I a

Formule deMoivre on prend 2 il

cos 4 isin e ca ne isin ne



Par exemple pour n 2 LE IR

ca 2e isin 2e ca 4 isin l

ca 4
2
sin et i 2 sinte ios e

On en déduitpar identification des parties réelles et imaginaires

ca 21 cas Y sin Y
sin 21 2sin 9 ca e

Remarque conséquencede la formule d'Euler pour
4E IR

4 Re eil e e
il

2

sin e Im eil eil e il
2 i

2 4 Forme polaire d'un nombrecomplexe
ilm
ib

y
Z atib

À la

Soit z E ai 1404

2 171 121 α avec a quiest
demodule 1

en effetla 1

Comme 101 1 il existeY EIR tg a eil ces 4 isin e

ilestdéterminé à 2KF près où K E E

Def le nombre l E I I I est appelél'argumentde Z noté Y angle


