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Thm Opérations sur les fonctions paires etimpaires
Soit p p

des fonctionspaires i et i des fonctions impaires définies
sur un domaine symétrique D et f Dlf R une fonctionquelconque

Alors
p xp

est paire

pi.pe est paire
iti est impaire
i iz est paire
p i est impaire

M i oi est impaire

pop est paire là où la composition estdéfinie

roi et paire

Démonstration partielle

Kx ED on a fi ie t i f x il x

II i txt ieu
G ifk

Dans i ci est paire
Vx ED on a i oir f x C il xl

i l ick in impair
i Liz x i impairDonc i oi est impaire i oir x Dr



Exemples

Fonctionspaires X X X cas x x sin x ces sin x
Fonctions impairs sin x x sin x

5 3 Périodicité

Def Une fonction f D R est dite T périodique TERI si
Vx ED TED

Kx E D flx.it f4
on peutdédiretdeïtte definition HEIN x IKTEDetflx.tk flx
T est une période de f
le plus petit T OÜatisfait la définition estappelé la période de f

Exemple f x sin x Plf R

2T 4T 3T sontdes périodes de f
1

film

T est le période de f
Prof Soit f et y R R des factions Tyl respectivement Tg
périodique et h R R une fonction quelconque Alors

Si Ige Q etdoncTt Pg p q EIN alors

fig et f y sont F périodiques avec T gtp pty

hof et Tf périodique



Exemple h x
Sin x
ios sx f x glx avec

ff41
sin13 1

glx c'oslsx

Dlh IRYXER cas Sx O

RIKER Sx KIT E KE Y
RI Et ke Y

f est impaire g estpaire donc h estimpaire àvérifier D f etsymétrique

La période de f est tp I et la périodedegetTg
On a

Tye EQ dans h et périodique ÜÊÜÊÊÉÊ stp 5

y
h x

ne
On observe que

la période
est I

T f

5.4 Fonctions définies par morceaux

Exemple la fonction signe sign R R
Isignix

J'oh 8
18 9 signx

1 si 0

e



Composition exemple

fly Yigal
y si yet

et glx
si xzo

2 3 si XEO

in y glx7 fly
1

Ï s

Donner l'expressionde h fog hlx fight
I 70 etglx 21 II XEO et glx 71

I 20 et glxtel NI O etglx l
si XII I

441
si oxxel I

2 3 si I Kx O II xco et 2 371 texto

2 3 si K I II

En
c

E hlx

n

IOF I x
c



5 5 limites de fonctions

Soit f D IR avec DCR D 0
Soit xn n une suiteréelle telle que ED Fn EIN ethimgnexter

Que peut on dire de la limite de la suite f x no

En général rien

Exemple f x sin E Plf IR

a Xn Et alors ftp.xn O ethimesflant fiessinÜI O

J'In ah alorsftp.t O et fief Hnl ftp.sinktnIJ I

Yp
y ff1 sin E

Éryn IF I

Def On dit qu'une fonction f D R admet une limite 1ER quand
tend vers si pour toute suite An telleque him u x et telle que

EDY tn EN alors la suite flatta converge et

him flat el
A fadmetune limite en

À Ijf
f

t



Notations si f admet pour limite l quand tendvers on écrit

figflx l aussinoté f41 exil
Exemples h

4 f x
si O DIf IR

1 si x O X

Soit xn une suite telle que lippu O et Xn 0 UnEIN
Alors hisflat hm O O dans ftp.flx O flot

Req six EDIf il estpossible que fixflxleflt
4 f Pg

avec 4
PM 42 1

q x l

D f RY I

VxEDlfl on a f41 I II 1

Soit 1

Pour toute suite xn telle que
Fn EN Xn t

nkhsh 1

On a live.flxnl km.net 0

Dans lip f41 O
3 On a vu f x sin E n'admetpas delimite en 0 Incas211


