
Preuve Soit E A

si x K I On prend e E car x a el JE IL c 0 Il
si x 1 On prend E E com x a cl E E Et e 0,1f

Autres exemples ouverts R 0 3 v3 2 I R

fermés O R 404 434 u 5,7

Remarque R etOsontlesseuls ensembles arrests et fermés à la fois

Question A I KEN ouvert ou fermé

et et te 0 J'f a te A
donc A n estpas ouvert

O E RIA mais E 0 J E et RIA
car 7k EN telque KE etdac E E E

donc RIA n'estpas ouvert donc A n'estpasfermé fingaço
A est ni ouvert ni fumé e

1 3 Valeur absolue

Bf la fonction valeur absolue I I estdéfiniepar
1 1 R Rt
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Quelques propriétés Kx y E R on a Ix I O xD

f x1 el dErki



Inégalités triangulaires afix y
I txt lyl

4 y y y tyll
lave Eg lxely.atklxlilyxl

Iy x 711 Y
etenéchangeantxety Ix y211 Il

Ix y211,141 y
Résolution d'inéquations à maitriser

Décrire A x EIR 1 1 1 et et à l'aided'intervalles

Il
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l
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l
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Il Sixx I alors O donc EA x t texto

Il Si 1 KO alors et dans A texto Oetxel

III Si on et alors Il donc A

E si 1 alors TO da EA

En conclusion A os 1 v 1 tool
IRIE 1,1

chapitre 2 Nombres Complexes
PE x l n'a pas de solution réelle

On peut définir comme RAR muni desopérations et suivantes

a b c d n at e b d

a la b c d fac bd ad be

Représentation cartésienne

On a Ca 0 b 0 a b O

a 0 bio a b o

Ceci nous permet d'identifier x 0 El avec EIR donc IRC



Notation i 0 1 unité imaginaire
il 0 1 0,1 1 0

Pour tout z La b E on peutécrire Z a 1,0 b 0 1

On écrit z a t b i a ib
C'est la représentation cartésienne de Z

On retrouve les règles de calcul définies plushaut
Pour Z a il et Z caid on a

Z tu la ibllit id a e bd i ad be
Z Z antib et id c t il bed

2 1 Définitions additionnelles

Sait z a tib E a b ER
Le conjuguéde z est E a ils

Propriétés V2 Ez E on a

f2
Zz E à

Z Zz ZI ZI

Partie réelle Re z a Z E
2

Partie imaginaire Im z b tg
Module IZI TE VIF
Eneffet Z E a ib a ib al i a b i b a b

a b E R

On a 12 tel 12,1 1221 à vérifier

Inverse d'un nombre complexe
Soit ZE Z 0 on a Z E I ZI Et Z EI et
Dan JE Ép z

Remarque le l Ef Ête É
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2 2Plan complexe ill axe imaginaire

IImlzlib i.jp t a ils

Ç 1 a Rekk axe réel

E a ib

2 3 Exponentielle complexe

On définit l'exponentielle complexe pour Z
a tib E par

et c e cols isinthl

En particulier pour le R on a

Formule d'Euler c cool isinl

Remarque le ll VIII 1

Propriétés et et vérifier
Pour Z Z E et et et admi

On en déduit que E c panne Et

Formule de Moivre on prend t il

Ccallltisinteph costnettisintnet



Par exemple par n 2 FIER
all isinte ca 2e i sin 2e

call sindhi i 2 sinlcal
On obtient call cool sinc

Isin 2e 2sine col

Remarque comequence de la formule d'Euler pour HEIR

ca Y Me eil eil e
il

Isin
l Im eil eil e

il

2 i

2 4 Forme polaire d'un nombre complexe
b

y
2 a tib

Â à
Soit te où 41404

Z Iz IZI avec o É qui a parumodule 1
en effet lol 1

Comme la 1 il existe le R tel que d ci le cas le isinl
on Yestdéterminé à 241Tprès à K E

Def le nombre le T T est appellé l'argument de z parZEE
On note le angltt

fincas091


